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�åãèîíàëüíûé ýòàï. Âòîðîé òóð (ÌÎ)

9 êëàññ

Çàäà÷à 1. Ëåòàþùèé êóá

Êóá ñ ðåáðîì b ñîâåðøàåò ïîñòóïàòåëüíîå äâè�

PSfrag replaements

a

a L

~v0b

�èñ. 1

æåíèå íàä ãîðèçîíòàëüíîé ïîâåðõíîñòüþ ñòîëà. Â

òîíêîé êðûøêå ñòîëà èìååòñÿ ïðîðåçü â âèäå ëåí�

òû øèðèíîé L. Â íåêîòîðûé ìîìåíò âðåìåíè êóá

çàíèìàåò ïîëîæåíèå, ïîêàçàííîå íà ðèñ., è èìå�

åò ãîðèçîíòàëüíî íàïðàâëåííóþ ñêîðîñòü v0. Ñ÷è�

òàÿ, ÷òî íà êóá äåéñòâóåò òîëüêî ñèëà òÿæåñòè,

îïðåäåëèòå, ïðè êàêîì çíà÷åíèè v0 è ïðè êàêîì

ìèíèìàëüíîì L êóá ïðîëåòèò ÷åðåç ïðîðåçü â ñòîëå?

Çàäà÷à 2. Ëåáåäêà

�ðóç ìàññîé m ïîäòÿãèâàåòñÿ ïî ãëàäêîé ãîðè�

PSfrag replaements

α x

~v0

m

Ë

123

�èñ. 2

çîíòàëüíîé ïîâåðõíîñòè ê âåðòèêàëüíîé ñòåíêå ñ

ïîìîùüþ òðîñà, áëîêà è ëåáåäêè Ë (ñì.ðèñ.). Ñêî�

ðîñòü òðîñà îòíîñèòåëüíî áëîêà ïîñòîÿííà è ðàâíà

v0. Åñëè õàðàêòåðèçîâàòü ïîëîæåíèå ãðóçà íà ïëîñ�

êîñòè óãëîì α, òî îò òî÷êè 1 (α1 = 30◦) äî òî÷êè 2
(α2 = 45◦) ãðóç ïåðåìåùàåòñÿ çà âðåìÿ t0.

1. Íàéäèòå ðàáîòó, ñîâåðøåííóþ ëåáåäêîé, çà

âðåìÿ ïåðåìåùåíèÿ ãðóçà èç òî÷êè 1 â òî÷êó 2.

2. Íàéäèòå âðåìÿ ïåðåìåùåíèÿ ãðóçà èç òî÷êè 2 â òî÷êó 3 (α3 = 60◦).

Çàäà÷à 3. Êàòóøêà

Åñëè íà îñü ñòîÿùåé íà ñòîëå êàòóøêè

PSfrag replaements

Ë

r

R

L
S

�èñ. 3

ïîëîæèòü ëèíåéêó (ðèñ. 3), òî ïðè åå ïåðå�

ìåùåíèè êàòóøêà áóäåò êàòèòüñÿ ïî ñòîëó.

Îïðåäåëèòå ýêñïåðèìåíòàëüíî, êàê ïåðåìå�

ùåíèå êàòóøêè L çàâèñèò îò ïåðåìåùåíèÿ

ëèíåéêè S, åñëè L è S îòñ÷èòûâàþòñÿ îò�

íîñèòåëüíî ñòîëà. Ïîñòðîéòå ãðà�èê çàâè�

ñèìîñòè L = f(S). Ïî ãðà�èêó íàéäèòå, âî

ñêîëüêî ðàç ðàäèóñ êîëåñà êàòóøêè R áîëü�

øå ðàäèóñà åå îñè r.

Îáîðóäîâàíèå. Êàòóøêà, ëèíåéêà áåç äå�

ëåíèé, ìèëëèìåòðîâàÿ áóìàãà (ïðèêëååíà ê

ñòîëó).

Çàäà÷à 4. �àçìåðû áðóñêà

Îïðåäåëèòå ëèíåéíûå ðàçìåðû äåðåâÿííîãî áðóñêà â �îðìå ïðÿìîóãîëü�

íîãî ïàðàëëåëåïèïåäà. Ïëîòíîñòü ìàòåðèàëà áðóñêà ρ = 0,77 ã/ñì

3

.

Îáîðóäîâàíèå. Äèíàìîìåòð Áàêóøèíñêîãî, áðóñîê, ñêîò÷, íèòü, äâå êíîï�

êè.

Ïðèìå÷àíèå. Äèíàìîìåòð, íèòü è ñêîò÷ èñïîëüçîâàòü ÒÎËÜÊÎ äëÿ îïðå�

äåëåíèÿ ñèëû.
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XXXV Âñåðîññèéñêàÿ îëèìïèàäà øêîëüíèêîâ ïî �èçèêå

10 êëàññ

Çàäà÷à 1. Âëàæíûé âîçäóõ

¾Âëàæíûé¿ òåðìîìåòð ïñèõðîìåòðà, âèñÿùåãî â êîìíàòå, ïîêàçûâàåò òåì�

ïåðàòóðó 13◦C (T

âë

= 286 Ê). ¾Ñóõîé¿ òåðìîìåòð ýòîãî ïñèõðîìåòðà ïîêàçû�

âàåò ïðè ýòîì òåìïåðàòóðó 15◦C (T

1ñ

= 288 Ê).

1. Îïðåäåëèòå îòíîñèòåëüíóþ âëàæíîñòü âîçäóõà â êîìíàòå.

2. Ñêîëüêî ¾ðîñû¿ âûïàäåò èç êàæäîãî êóáîìåòðà âëàæíîãî âîçäóõà êîì�

íàòû, åñëè òåìïåðàòóðà â íåé ïîíèçèòñÿ, è ¾ñóõîé¿ òåðìîìåòð áóäåò ïîêàçû�

âàòü òåìïåðàòóðó 10◦C (T

2ñ

= 283 Ê).

Äàâëåíèå íàñûùåííîãî âîäÿíîãî ïàðà ïðè òåìïåðàòóðå 15◦C ðàâíî p

1í

=
= 12,8 ìì.ðò.ñò. Òàêæå èçâåñòíî, ÷òî âáëèçè êîìíàòíîé òåìïåðàòóðû ìàëûå

îòíîñèòåëüíûå èçìåíåíèÿ äàâëåíèÿ íàñûùåííîãî âîäÿíîãî ïàðà ∆p

í

/p

í

ñâÿ�

çàíû ñ ìàëûìè îòíîñèòåëüíûìè èçìåíåíèÿìè åãî òåìïåðàòóðû ∆T

í

/T

í

ñîîò�

íîøåíèåì ∆p

í

/p

í

= 18∆T

í

/T
í

.

Çàäà÷à 2. Ôîêóñíîå ðàññòîÿíèå

Èçìåðüòå �îêóñíîå ðàññòîÿíèå F ëèíçû ñ ïîìîùüþ ëèíåéêè. Ïîïðîáóéòå

ïîñòðîèòü ñõåìó ýêñïåðèìåíòà òàê, ÷òîáû ýòî ðàññòîÿíèå ìîæíî áûëî èçìå�

ðèòü, à íå âû÷èñëèòü, êîìáèíèðóÿ ðåçóëüòàòû ïðîìåæóòî÷íûõ èçìåðåíèé.

Ïðèìå÷àíèå. Äëÿ ñîáèðàþùåé ëèíçû ñïðàâåäëèâà �îðìóëà:

1

a
+

1

b
=

1

F
.

Äëÿ ðàññåèâàþùåé ëèíçû ñïðàâåäëèâà �îðìóëà:

1

a
− 1

b
= − 1

F
.

Çäåñü a � ðàññòîÿíèå îò òî÷å÷íîãî èñòî÷íèêà (íàõîäÿùåãîñÿ íà ãëàâíîé îï�

òè÷åñêîé îñè) äî ëèíçû, b � ðàññòîÿíèå îò åãî èçîáðàæåíèÿ äî ëèíçû.

Îáîðóäîâàíèå. Êîðîòêî�îêóñíàÿ ëèíçà, ëèíåéêà, ýêðàí, ëàìïî÷êà îò êàð�

ìàííîãî �îíàðèêà íà ïîäñòàâêå, èñòî÷íèê òîêà, ñîåäèíèòåëüíûå ïðîâîäà.
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�åãèîíàëüíûé ýòàï. Âòîðîé òóð (ÌÎ)

11 êëàññ

Çàäà÷à 1. �ðóç íà ïðóæèíå

Âåðõíèé êîíåö ïðóæèíû æåñòêîñòüþ k ïðèêðåïëåí ê

PSfrag replaements

Ë

A

B

A′

B′

M

h

�èñ. 4

íåïîäâèæíîé îïîðå, à åå íèæíèé êîíåö ñêðåïëåí ñ ãðóçîì

ìàññîéM . �ðóç óäåðæèâàþò íà óðîâíå AA′

, êîãäà ïðóæèíà

íå äå�îðìèðîâàíà (ðèñ. 4). Íåðàñòÿæèìàÿ íèòü, äëèíà êî�

òîðîé ðàâíà 1/3 äëèíû âñåé ïðóæèíû, ïðèêðåïëåíà îäíèì

êîíöîì ê ãðóçèêó, à äðóãèì � ê âèòêó ïðóæèíû. Äëèíà

íèòè ðàâíà äëèíå ýëåìåíòà ïðóæèíû ¾çàêîðî÷åííîãî¿ íè�

òüþ. �ðóç ïðèíóäèòåëüíî îïóñêàþò íà âûñîòó h = 2Mg/k,

à çàòåì îòïóñêàþò. Íà êàêóþ ìàêñèìàëüíóþ âûñîòó ïîäíè�

ìåòñÿ ãðóç îòíîñèòåëüíî óðîâíÿ BB′

?

Çàäà÷à 2. Ïîðøåíü è ãèðÿ

Â âàêóóìíîé êàìåðå ðàñïîëîæåí öèëèíäð (ðèñ. 5). Â öèëèí�

PSfrag replaements

Ë

�èñ. 5

äðå ïîä ïîðøíåì ìàññîé M , íà êîòîðîì ñòîèò ãèðÿ ìàññîé m, íà�

õîäèòñÿ ν ìîëåé äâóõàòîìíîãî ãàçà ïðè òåìïåðàòóðå T0. Ïîðøåíü

ìîæåò ñêîëüçèòü ïî âíóòðåííåé ïîâåðõíîñòè öèëèíäðà áåç òðå�

íèÿ. Íà êàêîé âûñîòå îò äíà öèëèíäðà ðàñïîëîæèòñÿ ïîðøåíü,

åñëè óáðàòü ãèðþ?

Çàäà÷à 3. Ñëîæíûé êîíäåíñàòîð

Â ñëîæíîì êîíäåíñàòîðå, ñîñòîÿùåì èç òðåõ ïëàñòèí

PSfrag replaements

Ë

1 2 3
dd

K

S

R

R

E1

E2

�èñ. 6

(ðèñ. 6), ïëàñòèíû 2 è 3 ïîäñîåäèíåíû ê áàòàðåå ñ ÝÄÑ

E2. Ïëàñòèíû 1 è 3 ïîäñîåäèíåíû ê áàòàðåå ñ ÝÄÑ E1 ñ

ïîìîùüþ êëþ÷à K. Êàêîå êîëè÷åñòâî òåïëà âûäåëèòñÿ

íà ðåçèñòîðàõ ïîñëå çàìûêàíèÿ êëþ÷à K, åñëè ïëîùà�

äè ïëàñòèí ðàâíû S, à ðàññòîÿíèå ìåæäó íèìè � d?

Ñ÷èòàéòå, ÷òî d2 ≪ S.

Çàäà÷à 4. Êîëåáàòåëüíûé êîíòóð

Â ñõåìå, èçîáðàæåííîé íà ðèñ., â íà÷àëüíûé ìî�

PSfrag replaements

Ë

C

D

K

E

L1 L2

�èñ. 7

ìåíò âðåìåíè êëþ÷ K ðàçîìêíóò, à êîíäåíñàòîð åì�

êîñòüþ C íå çàðÿæåí. Ïîñëå çàìûêàíèÿ êëþ÷à â öå�

ïè âîçíèêàþò êîëåáàíèÿ òîêà.

1. Îïðåäåëèòå ïåðèîä ýòèõ êîëåáàíèé.

2. Îïðåäåëèòå ìàêñèìàëüíûå òîêè, êîòîðûå áóäóò

ïðîòåêàòü ÷åðåç êàòóøêè èíäóêòèâíîñòè L1 è L2 âî

âðåìÿ ýòèõ êîëåáàíèé. Ïàðàìåòðû ýëåìåíòîâ ñõåìû

óêàçàíû íà ðèñ., D � èäåàëüíûé äèîä.

Çàäà÷à 5. Òðóáà �àëèëåÿ

Â òðóáå �àëèëåÿ â êà÷åñòâå îáúåêòèâà èñ�

PSfrag replaements

Ë

D

�èñ. 8

ïîëüçóåòñÿ ñîáèðàþùàÿ ëèíçà ñ �îêóñíûì ðàñ�

ñòîÿíèåì F

îá

= 50 ñì, à â êà÷åñòâå îêóëÿðà

ðàññåèâàþùàÿ ëèíçà ñ �îêóñíûì ðàññòîÿíèåì

F

îê

= 10 ñì (ðèñ. 8). Òðóáà íàñòðîåíà íà ðàñ�

ñìàòðèâàíèå óäàëåííûõ ïðåäìåòîâ (íà áåñêî�

íå÷íîñòè). Íà êàêîì ðàññòîÿíèè îò îêóëÿðà

áóäåò íàõîäèòüñÿ èçîáðàæåíèå îïðàâû îáúåê�

òèâà? ×åìó áóäåò ðàâåí âíóòðåííèé äèàìåòð

èçîáðàæåíèÿ îïðàâû, åñëè âíóòðåííèé äèàìåòð ñàìîé îïðàâû D = 8 ñì?

5
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Âîçìîæíûå ðåøåíèÿ

9 êëàññ

Çàäà÷à 1. Ëåòàþùèé êóá

Îáîçíà÷èì âåðøèíû êóáèêà 1,2,3,4. Òîãäà x1 = x2 =

PSfrag replaements

Ë

x

y

O

1

2 3

4

�èñ. 9

= v0t, à x3 = x4 = b + v0t. Äëÿ êîîðäèíàò y âåðøèí

êóáèêà çàïèøåì:

y1 = a − gt2/2 = a − gx2

1/2v2

0 ,

y2 = a + b − gx2

2/2v2

0 ,

y3 = a + b − g(x3 − b)2/2v2

0 ,

y4 = a − g(x4 − b)2/2v2

0 .

Äëÿ ìîìåíòîâ âðåìåíè, êîãäà yi = 0, íàéäåì xi:

x1 = v0

√

2a/g,

x2 = v0

√

2(a + b)/g,

x3 = v0

√

2(a + b)/g + b,

x4 = v0

√

2a/g + b.

Îòñþäà, åñëè xmin = x1 = a, òî v0 =
√

ag/2. Òîãäà xmax = x3 =
√

a(a + b) +

+ b = a
√

1 + b/a + b. Lmin = xmax − xmin = b + a(
√

1 + b/a − 1).

Çàäà÷à 2. Ëåáåäêà

Ïóñòü H � âûñîòà ãîðêè, x � êîîðäèíàòà ãðóçà, à v � ãîðèçîíòàëüíàÿ

ñêîðîñòü ãðóçà. Ìåæäó ñêîðîñòÿìè v è v0 âûïîëíÿåòñÿ ñîîòíîøåíèå:

v cosα = v0, (1)

Èç (1) ñëåäóåò, ÷òî ðàáîòà ëåáåäêè íà ó÷àñòêå îò òî÷êè 1 äî 2

A =
mv2

2

2
− mv2

1

2
=

mv2
0

2
(cos−2 α2 − cos−2 α1) =

mv2
0

2
(2 − 4/3) = mv2

0/3.

Ïóñòü îò òî÷êè íà ðàññòîÿíèè x îò ñòåíêè ãðóç äîåçæàåò äî ñòåíêè çà âðå�

ìÿ t. Òîãäà äëèíà òðîñà L îò áëîêà äî ãðóçà áóäåò îïðåäåëÿòüñÿ ðàâåíñòâîì

L2 = (H + v0t)
2 = x2 + H2. (2)

Èç (2) ïîëó÷àåì, ÷òî (H + v0t)
2 = H2/ sin2 α, ò.å.

t =
H

v0

1 − sin α

sin α
.

Ïî óñëîâèþ, t1−t2 = t0 = (2−
√

2)H/v0. Àíàëîãè÷íî, íàéäåì âðåìÿ äâèæåíèÿ

èç 2 â 3: t23 = t0(
√

2 + 1)(
√

3 −
√

2) ≈ 0,77 t0.
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�åãèîíàëüíûé ýòàï. Âòîðîé òóð (ÌÎ)

Çàäà÷à 3. Êàòóøêà

�åøåíèå çàäà÷è ìîæíî ñâåñòè ê ýêñïåðèìåíòàëüíîé ïðîâåðêå òåîðåòè÷å�

ñêîé çàâèñèìîñòè. Ïîñëå N îáîðîòîâ (ñì.ðèñ.) êàòóøêà îòíîñèòåëüíî ñòîëà

ñìåñòèòñÿ íà íåêîòîðîå ðàññòîÿíèå L, à ëèíåéêà îòíîñèòåëüíî êàòóøêè � íà

ðàññòîÿíèå S1. Ïðè îòñóòñòâèè ïðîñêàëüçûâàíèÿ: L = 2πRN, S1 = 2πrN.

Èñïîëüçóÿ ñëîæåíèå äâèæå�

PSfrag replaements

Ë

r

R

L

S

�èñ. 10

íèé èç ýòèõ ñîîòíîøåíèé íåòðóä�

íî ïîëó÷èòü, ÷òî L è S ñâÿçàíû

ïðîïîðöèîíàëüíî: L = kS, ãäå

k = R/(R + r). Èìåííî ýòî è

äîëæíû îáíàðóæèòü øêîëüíè�

êè íà îïûòå, ïîñòðîèâ ïî ýêñïå�

ðèìåíòàëüíûì òî÷êàì ïðÿìóþ

L = kS. Ïî ãðà�èêó L = f(S)

ìîæíî íàéòè óãëîâîé êîý��è�

öèåíò k è çàòåì ðàññ÷èòàòü îò�

íîøåíèå ðàäèóñîâ:R/r = k/(1−
− k).

Çàäà÷à 4. �àçìåðû áðóñêà

Ïðîâåäåì èçìåðåíèå ñèë Fi, (i = 1,2,3) (ðèñ. 11),

PSfrag replaements

Ë

ai

~Fi

m~g

�èñ. 11

íåîáõîäèìûõ äëÿ òîãî, ÷òîáû âûâåñòè áðóñîê èç ïîëî�

æåíèÿ ðàâíîâåñèÿ. Óðàâíåíèå ìîìåíòîâ äëÿ òî÷êè O

äàåò:

F1a1 = mga3/2, F2a2 = mga3/2, F3a3 = mga2/2.

Òàêæå âîñïîëüçóåìñÿ òåì, ÷òî m = ρa1a2a3. �åøàÿ ïî�

ëó÷åííóþ ñèñòåìó, íàéäåì:

a2 =

(

2F1F3

F2ρg

)1/3

, a1 = a2

F2

F1

, a3 =

(

2F1

ρga2

)1/2

.

Çàäà÷ó ìîæíî ðåøàòü èñïîëüçóÿ äðóãèå êîìáèíàöèè Fi

è aj .
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10 êëàññ

Çàäà÷à 1. Âëàæíûé âîçäóõ

¾Âëàæíûé¿ òåðìîìåòð ïîêàçûâàåò òåìïåðàòóðó T

âë

= 286 Ê ïðè êîòîðîé

äàâëåíèå ïàðà â îêðóæàþùåì ïñèõðîìåòð âîçäóõå áûëî áû ðàâíî äàâëåíèþ

íàñûùåííîãî ïàðà ïðè ýòîé òåìïåðàòóðå. Äàâëåíèå íàñûùåííîãî ïàðà ïðè

13◦C p

2í

ïî óñëîâèþ ðàâíî p

2í

= p

1í

(1 − 18(T

1ñ

− T

âë

)/T

1ñ

) = 0,875 p

1í

=
= 11,2 ìì.ðò.ñò. Îòíîñèòåëüíàÿ âëàæíîñòü âîçäóõà ϕ = p

2í

/p

1í

= 0,875.

Ïëîòíîñòü ïàðà â êîìíàòå ïðè 15◦C ρ1 = p

2í

µ/RT

âë

= 12,9 ã/ì

3

. Ïëîòíîñòü

íàñûùåííîãî ïàðà ïðè 10◦C (T

2ñ

= 283 Ê) ρ2 = p

3í

µ/RT

2ñ

= 9,2 ã/ì

3

, ãäå

p

3í

= p

1í

(1 − 18(T

1ñ

− T

2ñ

)/T

1ñ

). Îòñþäà íàõîäèì êîëè÷åñòâî ðîñû, âûïàäàþ�

ùåé èç êàæäîãî êóáîìåòðà: ∆ρ = 17
µp

1í

R
(T−1

2ñ

− T−1
âë

) = 3,7 ã/ì

3

.

Çàäà÷à 2. Ôîêóñíîå ðàññòîÿíèå

Ëåãêî âèäåòü, ÷òî âûäàííàÿ âàì ëèíçà � ðàññåèâàþùàÿ. Óñòàíîâèâ ëèíçó

íåäàëåêî îò ýêðàíà â ïó÷êå ñâåòà îò èñòî÷íèêà, ìîæíî íàáëþäàòü ñâåòëîå

êîëüöî âîêðóã åãî òåíè. Ñìåùàÿ ëèíçó, íåòðóäíî äîáèòüñÿ òîãî, ÷òî øèðè�

íà ñâåòëîãî êîëüöà h ñðàâíÿåòñÿ ñ ðàäèóñîì ëèíçû R. Ïðè÷èíà ïîÿâëåíèÿ

ñâåòëîãî êîëüöà ïîÿñíåíà íà ðèñóíêå, íà êîòîðîì ñâåò, ïàäàþùèé íà ýêðàí

îò óäàëåííîé ëàìïî÷êè, óïîäîáëåí ïó÷êó ëó÷åé, èñõîäÿùåìó èç òî÷å÷íîãî èñ�

òî÷íèêà ñâåòà S. Ïîÿâëåíèå ñâåòëîãî êîëüöà ïðè ýòîì ìîæíî îáúÿñíèòü ïàäå�

íèåì íà ýêðàí ëó÷åé îò ìíèìîãî èñòî÷íèêà ñâåòà S′. Òîò �àêò, ÷òî òðåóãîëü�

íèê SKO′

íà ðèñóíêå ïîäîáåí òðåóãîëüíèêó SAO, òðåóãîëüíèê S′MO′

�

òðåóãîëüíèêó S′AO, à S′
ÿâëÿåòñÿ ìíèìûì èçîáðàæåíèåì èñòî÷íèêà S, ïîç�

âîëÿåò ñîñòàâèòü ñèñòåìó óðàâíåíèé:

R/r = a/(a + L), R/(r + h) = b/(b + L), 1/a− 1/b = −1/F,

ãäå r � ðàäèóñ òåíè îò ëèíçû íà ýêðàíå; L, a, b � ðàññòîÿíèÿ îò ëèíçû äî

ýêðàíà è òî÷åê S, S′

ñîîòâåòñòâåííî. Èç óðàâíåíèé ïðè h = R íàõîäèì F = L,

÷òî è äàåò âîçìîæíîñòü íàéòè �îêóñíîå ðàññòîÿíèå F áåç âñÿêèõ ðàñ÷åòîâ,

èçìåðèâ ñ ïîìîùüþ ëèíåéêè ðàññòîÿíèå L.

PSfrag replaements

Ë

S S′

A

B

M

K

O O′

a
b

L

h

r

òåíü

ñâåòëîå

êîëüöî

�èñ. 12
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Çàäà÷à 1. �ðóç íà ïðóæèíå

Åñëè ãðóç îòïóñòèòü ñ óðîâíÿ AA′

, òî îí áóäåò ñîâåðøàòü ãàðìîíè÷åñêèå

êîëåáàíèÿ íà ïðóæèíå ñ æåñòêîñòüþ k1 =
kL

2L/3
= 3k/2, ãäå L � äëèíà âñåé

ïðóæèíû. Êîëåáàíèÿ ãðóçà áóäóò ïðîèñõîäèòü îòíîñèòåëüíî óðîâíÿ îòñòî�

ÿùåãî îò óðîâíÿ AA′

íà âåëè÷èíó ∆x = Mg/k1 = 2Mg/3k. Ìàêñèìàëüíî

ãðóç îïóñòèòñÿ íà âûñîòó 2∆x = 4Mg/3k. Ïîñêîëüêó 2Mg/k > 4Mg/3k, òî

ïîäíèìàÿñü ââåðõ ñ óðîâíÿ BB′

ãðóç ïîäíèìåòñÿ âûøå óðîâíÿ AA′

.

Îáîçíà÷èì âûñîòó ïðåâûøåíèÿ óðîâíÿ AA′

÷åðåç ∆y. Çàïèøåì çàêîí ñî�

õðàíåíèÿ ýíåðãèè äëÿ óðîâíÿ BB′

è ìàêñèìàëüíîé âûñîòû ïîäúåìà:

k1h
2

2
=

k∆y2

2
+ Mg(h + ∆y).

Ïîñëå ïîäñòàíîâêè k1 è h, ïîëó÷èì:

∆y2 + 2
Mg

k
∆y − 2

(Mg)2

k2
= 0.

Èç äàííîãî óðàâíåíèÿ ïîëó÷àåì ∆y = (
√

3 − 1)Mg/k. Ìàêñèìàëüíàÿ âûñîòà

ïîäúåìà îòíîñèòåëüíî óðîâíÿ BB′

ðàâíà hmax = h + ∆y = (
√

3 + 1)Mg/k.

Çàäà÷à 2. Ïîðøåíü è ãèðÿ

Óñëîâèå ðàâíîâåñèÿ ïîðøíÿ ñ ãèðåé

νRT0/h0 = (M + m)g, (1)

ãäå h0 � âûñîòà ïîðøíÿ îòíîñèòåëüíî äíà ñîñóäà.

Ïóñòü ïîñëå òîãî, êàê óáðàëè ãèðþ, ïîðøåíü ïðèïîäíèìåòñÿ íà âåëè÷èíó

∆h, à òåìïåðàòóðà ãàçà ïîä ïîðøíåì óìåíüøèòñÿ íà ∆T . Ïî çàêîíó ñîõðàíå�

íèÿ ýíåðãèè óâåëè÷åíèå ïîòåíöèàëüíîé ýíåðãèè ïîðøíÿ ðàâíî óìåíüøåíèþ

âíóòðåííåé ýíåðãèè ãàçà:

Mg∆h = νCV ∆T, (2)

ãäå CV � ìîëÿðíàÿ òåïëîåìêîñòü ãàçà (CV = 5R/2).

Óñëîâèå ðàâíîâåñèÿ ïîðøíÿ:

νR(T0 − ∆T )

h0 + ∆h
= Mg. (3)

Èñêëþ÷àÿ èç óðàâíåíèé (2) è (3) ∆T , íàéäåì, ÷òî

∆h =
(νRT0 − Mgh0)CV

Mg(CV + R)
=

5νRT0

7Mg
− 5

7
h0.

Ïîäñòàâëÿÿ â ýòî âûðàæåíèå h0 èç óðàâíåíèÿ (1), ïîëó÷èì

∆h = h0 + ∆h =
5

7

νRT0

Mg
+

2

7

νRT0

(M + m)g
=

νRT0

(M + m)g

(

1 +
5

7

m

M

)

.
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Çàäà÷à 3. Ñëîæíûé êîíäåíñàòîð

Ïóñòü ïîñëå çàìûêàíèÿ êëþ÷à çàðÿä êàæäîé èç ïëàñòèí ðàâåí q1, q2 è q3.

Èç çàêîíà ñîõðàíåíèÿ çàðÿäà ñëåäóåò, ÷òî q1 + q2 + q3 = 0. �àçíîñòü ïîòåíöè�

àëîâ ìåæäó ïëàñòèíàìè 2 è 3 ðàâíà E2. Ñëåäîâàòåëüíî,

q3 − q2 − q1 =
2Sε0

d
E2.

Àíàëîãè÷íî,

q3 + q2 − q1 =
2Sε0

d
(E1 − E2).

�åøàÿ ñèñòåìó óðàâíåíèé, íàõîäèì çàðÿäû íà êàæäîé èç ïëàñòèí:

q1 =
Sε0

d
(E2 − E1),

q2 =
Sε0

d
(E1 − 2E2),

q3 =
Sε0

d
E2.

Íà÷àëüíàÿ ýíåðãèÿ ñèñòåìû W0 =
Sε0

2d
E

2
2 . Êîíå÷íàÿ ýíåðãèÿ ñèñòåìû

W1 =
Sε0

2d
[E 2

2 + (E1 − E2)
2]. Èçìåíåíèå ýíåðãèè ñèñòåìû ∆W =

Sε0

2d
(E1 − E2)

2

.

Ïî çàêîíó ñîõðàíåíèÿ ýíåðãèè ðàáîòà áàòàðåé ïîøëà íà èçìåíåíèå ýíåð�

ãèè êîíäåíñàòîðîâ ïëþñ âûäåëèâøååñÿ òåïëî: A = ∆W +Q. Íà÷àëüíûé çàðÿä

ïëàñòèíû 1 ðàâåí íóëþ. Çíà÷èò, ðàáîòà áàòàðåè E1 ðàâíà A1 = −E1∆q1 = −
−E1q1 =

Sε0

d
(E1 − E2)E1. �àáîòà âòîðîé áàòàðåè A2 = −E2∆q2 = −E2(q2 +

+ q3) =
Sε0

d
(E2 − E1)E2. Îòñþäà

Q =
Sε0

d
(E1 − E2)

2 − Sε0

2d
(E1 − E2)

2 =
Sε0

2d
(E1 − E2)

2.

Çàäà÷à 4. Êîëåáàòåëüíûé êîíòóð

1. Î÷åâèäíî, ÷òî ïåðèîä êîëåáàíèé òîêà áóäåò ñîñòîÿòü èç äâóõ ïîëóïåðèî�

äîâ äâóõ êîëåáàòåëüíûõ êîíòóðîâ: T = π
√

(L1 + L2)C+π
√

L1C. Ïåðâûé ÷ëåí

ñîîòâåòñòâóåò ñëó÷àþ, êîãäà òîê â öåïè òå÷åò ïî ÷àñîâîé ñòðåëêå, à âòîðîé

÷ëåí � êîãäà òîê òå÷åò ïðîòèâ ÷àñîâîé ñòðåëêè.

2. �àññìîòðèì ñëó÷àé ïðîòåêàíèÿ òîêà ïî ÷àñîâîé ñòðåëêå. Íà÷àëüíîå

ñîñòîÿíèå: òîê ðàâåí íóëþ, íàïðÿæåíèå íà êîíäåíñàòîðå òàêæå ðàâíî íóëþ.

Òîê íà÷èíàåò ðàñòè ïî ãàðìîíè÷åñêîìó çàêîíó, äîñòèãàåò ìàêñèìóìà è çàòåì

ñíîâà ñïàäàåò äî íóëÿ. Íàéäåì íàïðÿæåíèå íà êîíäåíñàòîðå â êîíöå ïåðâîãî

ïîëóïåðèîäà. Ïóñòü ýòî íàïðÿæåíèå ðàâíî Ux. Ïîñêîëüêó òîê â öåïè ðàâåí

íóëþ, òî ðàáîòà áàòàðåè ðàâíà ýíåðãèè, çàïàñåííîé â êîíäåíñàòîðå: CUxE =
= CU2

x/2. Îòñþäà ïîëó÷àåì, ÷òî Ux = 2E .
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Òåïåðü íàéäåì ìàêñèìàëüíîå çíà÷åíèå òîêà â öåïè. Ïðè ìàêñèìàëüíîì

òîêå ÝÄÑ èíäóêöèè ðàâíà íóëþ, à íàïðÿæåíèå íà êîíäåíñàòîðå ðàâíî E . Ïî

çàêîíó ñîõðàíåíèÿ ýíåðãèè ìîæíî çàïèñàòü:

CE
2 = (L1 + L2)I

2

m1/2 + CE
2/2.

Îòñþäà Im1 = E
√

C/(L1 + L2). Ýòîò òîê ïðîòåêàåò îäíîâðåìåííî ÷åðåç êà�

òóøêè L1 è L2.

Ïðè ïðîòåêàíèè òîêà ïðîòèâ ÷àñîâîé ñòðåëêè â íà÷àëå òîê ðàâåí íóëþ, à

íàïðÿæåíèå íà êîíäåíñàòîðå ðàâíî 2E . Ïðè ìàêñèìàëüíîì òîêå íàïðÿæåíèå

íà êîíäåíñàòîðå ñíîâà áóäåò ðàâíî E . Çàêîí ñîõðàíåíèÿ ýíåðãèè äëÿ ýòîãî

ñëó÷àÿ áóäåò èìåòü âèä:

C4E
2/2 = CE

2/2 + L1I
2

m2/2 + CE
2.

Îòñþäà Im2 = E
√

C/L1. Ýòîò òîê ïðîòåêàåò òîëüêî ÷åðåç êàòóøêó L1. Ïî�

ñêîëüêó Im2 > Im1, òî Im2 áóäåò ìàêñèìàëüíûì òîêîì, ïðîòåêàåìûì ÷åðåç

êàòóøêó L1, à Im1 áóäåò ìàêñèìàëüíûé òîê ÷åðåç êàòóøêó L2.

Çàäà÷à 5. Òðóáà �àëèëåÿ

PSfrag replaements

Ë

òåíü

ñâåòëîå

êîëüöî

A

A′

B
F

C

F

îá

F

îê

O
O′

�èñ. 13

Ïîñêîëüêó ñèñòåìà íàñòðîåíà íà ðàññìàòðèâàíèå óäàëåííûõ ïðåäìåòîâ, çàä�

íèé �îêóñ îáúåêòèâà äîëæåí ñîâïàäàòü ñ ïåðåäíèì �îêóñîì îêóëÿðà. Äëÿ

ïîñòðîåíèÿ èçîáðàæåíèÿ òî÷êè A, ïðèíàäëåæàùåé îïðàâå, ïðîâåäåì äâà ëó�

÷à: AB è AO′

. Ëó÷ AB íàïðàâèì òàê, ÷òîáû åãî ïðîäîëæåíèå ïðîõîäèëî

÷åðåç �îêóñ îêóëÿðà (òî÷êà F ). Î÷åâèäíî, ÷òî èçîáðàæåíèåì òî÷êè A ÿâëÿ�

åòñÿ òî÷êà A′

, à ðàññòîÿíèå îò èçîáðàæåíèÿ îïðàâû äî îêóëÿðà ðàâíî äëèíå

îòðåçêà CO′

. Èç ïîäîáèÿ òðåóãîëüíèêîâ AFO è BFO′

ïîëó÷èì

|AO|
|BO′| =

|OF |
|O′F | .

Îòñþäà |BO′| =
D

2

F

îê

F

îá

. Èç ïîäîáèÿ òðåóãîëüíèêîâ AO′O è A′O′C ñëåäóåò,

÷òî

|OO′|
|CO′| =

|AO|
|A′C| .
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Îòñþäà |CO′| = (F

îá

− F

îê

)
F

îê

F

îá

= 8 ñì. Âíóòðåííèé äèàìåòð èçîáðàæåíèÿ

îïðàâû d = 2|BO′| = D
F

îê

F

îá

= 1,6 ñì.
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